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Èññëåäîâàíèå ïîñâÿùåíî òåìå âû÷èñëåíèÿ õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ êëàññîâ ìíîãîîá-
ðàçèé è ðàññëîåíèé ïî èõ òðèàíãóëÿöèè. Îíî ðàçäåëåíî íà äâå ÷àñòè: âû÷èñëåíèå
íåêîòîðûõ õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ êëàññîâ ðàññëîåíèé ñî ñëîåì ïîâåðõíîñòü ïî òðèàí-
ãóëÿöèè ðàññëîåíèÿ è ïîñòðîåíèå ìèíèìàëüíûõ òðèàíãóëÿöèé.
Ñðåäè õàðàêòåðèñòè÷åñêèõ êëàññîâ ðàññëîåíèé ñî ñëîåì ïîâåðõíîñòü íàèáîëåå

âàæíûìè è èññëåäîâàííûìè ÿâëÿþòñÿ êëàññû Ìàìôîðäà�Ìèëëåðà�Ìîðèòû (íàçû-
âàåìûå òàêæå êàïïà-êëàññàìè èëè ÌÌÌ�êëàññàìè). Ïðåäñòàâëÿåò èíòåðåñ çàäà÷à î
êîìáèíàòîðíîì âû÷èñëåíèè ÌÌÌ�êëàññîâ ïî òðèàíãóëÿöèè ðàññëîåíèÿ (òî åñòü áà-
çà è òîòàëüíîå ïðîñòðàíñòâî ÿâëÿþòñÿ ñèìïëèöèàëüíûìè êîìïëåêñàìè, à ïðîåêöèÿ
� ñèìïëèöèàëüíûì îòîáðàæåíèåì). Â 2004 ãîäó Ê. Èãóñà [1] ïîñòðîèë êîìáèíàòîð-
íûå ôîðìóëû äëÿ ÌÌÌ�êëàññîâ íà ÿçûêå ëåíòî÷íûõ ãðàôîâ, îäíàêî îí ïîñòðîèë
ýòè êëàññû êàê ýëåìåíòû êîãîìîëîãèé êëàññèôèöèðóþùåãî ïðîñòðàíñòâà ãðóïïû
êëàññîâ îòîáðàæåíèé, ÷òî íå äàåò ÿâíîãî ñïîñîáà ïîäñ÷åòà ÌÌÌ�êëàññîâ äëÿ êîí-
êðåòíîãî ðàññëîåíèÿ ñî ñëîåì ïîâåðõíîñòü.
Ïðåäïîëàãàåòñÿ ïîñòðîèòü ÿâíûå êîìáèíàòîðíûå ôîðìóëû äëÿ ÌÌÌ�êëàññîâ

ïðîèçâîëüíîãî ðàññëîåíèÿ ñî ñëîåì ïîâåðõíîñòü, âîçìîæíî, ñ ïðîêîëàìè.
Âòîðàÿ ÷àñòü èññëåäîâàíèÿ ïîñâÿùåíà òåìå ìèíèìàëüíûõ òðèàíãóëÿöèé. Â

1983 ãîäó Ó. Áðåì è Â. Êþíåëü [2] ðàññìîòðåëè ãðàôèê, íà êîòîðîì ðàçìåñòèëè
âñå êîìáèíàòîðíûå ìíîãîîáðàçèÿ â çàâèñèìîñòè îò èõ ðàçìåðíîñòè n è êîëè÷åñòâà
âåðøèí d. Îíè îáíàðóæèëè, ÷òî èìååòñÿ ãðàíè÷íàÿ ïðÿìàÿ n = 3d/2+3, ñ îäíîé ñòî-
ðîíû îò êîòîðîé âñå êîìáèíàòîðíûå ìíîãîîáðàçèÿ ÿâëÿþòñÿ êîìáèíàòîðíûìè ñôå-
ðàìè, à íà ýòîé ïðÿìîé òî÷êè, ñîîòâåòñòâóþùèå ðàçìåðíîñòÿì n = 2, 4, 8 è 16, ìîãóò
áûòü íå êîìáèíàòîðíûìè ñôåðàìè. Â ðàçìåðíîñòÿõ 2 è 4 åäèíñòâåííûå ìíîãîîáðà-
çèÿ, êîòîðûå ñîîòâåòñòâóþò íå-ñôåðàì,� ìèíèìàëüíûå òðèàíãóëÿöèè âåùåñòâåííîé
è êîìïëåêñíîé ïðîåêòèâíîé ïëîñêîñòåé, ñîîòâåòñòâåííî. Ñîèñêàòåëü ïîêàçàë, ÷òî
ñðåäè íå-ñôåð â ðàçìåðíîñòè 8 èìåþòñÿ õîòÿ áû 3 ìèíèìàëüíûõ òðèàíãóëÿöèè êâà-
òåðíèîííîé ïðîåêòèâíîé ïëîñêîñòè. Ïðåäïîëàãàåòñÿ íàéòè ïîäõîäû ê íàõîæäåíèþ
ïðèìåðîâ â ðàçìåðíîñòè 16 (íà äàííûé ìîìåíò îíè íåèçâåñòíû) è ïîèñê äàëüíåéøèõ
ïðèìåðîâ â ðàçìåðíîñòè 8. Íàïðèìåð, ïðåäñòàâëÿåò èíòåðåñ âîïðîñ, åñòü ëè ñðåäè
8-ìåðíûõ êîìáèíàòîðíûõ ìíîãîîáðàçèé ñ 15 âåðøèíàìè òàêèå, êîòîðûå íå ÿâëÿ-
þòñÿ êîìáèíàòîðíûìè ñôåðàìè èëè òðèàíãóëÿöèÿìè êâàòåðíèîííîé ïðîåêòèâíîé
ïëîñêîñòè.
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