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Мои текущие исследования посвящены изучению геометрии пространств Гурвица —
пространств мероморфных функций на комплексных кривых.

Пространство Гурвица Hg;κ — пространство мероморфных функций степени k1+ . . .+
km = n (κ = (k1, . . . , km) ` n) на алгебраических кривых рода g, таких что каждая меро-
морфная функция имеет m занумерованных полюсов заданных порядков k1, . . . , km, и что
сумма критических значений функции равна нулю.

Эти пространства естественным образом стратифицированы вырожденностями кри-
тических значений функций. Имеется естественная конструкция пополнения и проекти-
визации пространств Гурвица. Функции, имеющие вырожденные конечные критические
значения, образуют дискриминант пространства Гурвица.

Замыкание в PHg;κ множества функций, имеющих ветвления предписанного типа, бу-
дем обозначать через PHg;κ;µ1;...;µl , где индекс состоит из рода g, кратностей полюсов и
набора разбиений кратностей прообразов над конечными точками вырожденного ветвле-
ния. Эти подмногообразия называются стратами дискриминанта.

Каждый страт дискриминанта PHg;κ;µ1;...;µl представляет собой комплексное подмного-
образие чистой размерности в PHg;κ, и следовательно, по двойственности Пуанкаре опре-
деляет однородный элемент кольца когомологий H∗(PHg;κ).

Для стратов небольшой коразмерности известны универсальные формулы, выражаю-
щие их через набор базисных когомологических классов. Используя эти формулы, мы вы-
числили степени стратов коразмерности 1 в пространствах Гурвица рациональных функ-
ций PH0;κ. В качестве следствия мы получили новые замкнутые формулы для серий двой-
ных чисел Гурвица рода 0 [Bcoh].

Методы доказательства комбинаторных тождеств, возникающих в описанных задачах,
используют свойства биномиальности параметризованных многочленов Абеля и допуска-
ют естественные обобщения. В частности, небольшой модификацией методов, использо-
ванных при доказательстве, мы рассчитываем получить новые соотношения на произво-
дящие ряды, через которые выражаются степени стратов пространства Гурвица рода 0, а
также новые универсальные формулы для степеней стратов.

Результаты моей предыдущей работы, которые вошли в кандидатскую диссертацию,
включают в себя три проекта.

Первый посвящен исследованию стратов минимальной размерности в пространстве
PHg;κ. Мы вычислили пары Белого детских рисунков Гротендика рода 3 с 6 ребрами, 1
вершиной и нетривиальными группами автоморфизмов [BDE1], [BDE2].

Второй проект посвящен исследованию стратов размерности 1 в пространстве PHg;κ.
В этом случае мы получили (см. [Bm]) комбинаторное описание детского рисунка Гротен-
дика, который соответствует каждому классу эквивалентности разветвленных накрытий
двумерной сферы поверхностью рода g с четырьмя точками ветвления. Результаты полу-
чены для накрытий рода меньшего 4 и степени функций меньших 6.

Третий проект посвящен исследованию стратов коразмерности один в пространстве
PHg;κ. Мы получили независимое доказательство формулы М. Буске-Мелу и Ж. Шеф-
фер (см. [BMS]) для числа разложений перестановки в произведение данного набора пере-
становок, отвечающих накрытиям рода 0, для случая разложения полного цикла [Bbms].
Более того, мы получили производящую функцию для этих чисел и ее разложение по
родам. А также доказали, что производящая функция для накрытий рода 0 удовлетворя-
ет системе дифференциальных уравнений. Мы показали, что эта производящая функция
является специализацией функции из работы [GJ] и поэтому является решением иерархии
Кадомцева-Петвиашвили [Bkp].
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